Koétko z potegi punktu

1.1. Niech oy, 05 beda okregami o srodkach odpowiednio Oy, Os. Pokazaé, ze zbiér punktow o
rownej potedze wzgledem obu okregdéw jest prosta. Jak wyglada ta prosta, gdy okregi przecinaja
sie?

1.2. Okregi 01, 09, 03 przecinaja sie odpowiednio w punktach: 01,00 w A, B; 05,03 w C, D;
03,00 w E'i F. Wykaza¢, ze proste AB, C'D, EF przecinaja sie w jednym punkcie.

1.3. Na podstawie zadania 1.2. pokaza¢, ze w dowolnym tréojkacie wysokosci przecinaja sie
w jednym punkcie.

2.1. Trzy rézne punkty A,B,C leza na okregu o. Proste styczne do okregu o w punktach A
i B przecinaja sie w punkcie P. Prosta styczna do okregu o w punkcie C' przecina prosta AB
w punkcie Q. Udowodni¢, ze PQ? = PB? 4+ QC~>.

2.2. Niech 01,0, beda okregami roztacznymi. Proste k,l,m,n sa ich wspélnymi stycz-
nymi. Niech X7, X5, X3, X4 beda srodkami odcinkow pomiedzy punktami stycznosci k, I, m,n z
okregami. Pokazac, ze punkty te leza na jednej proste;j.

2.3. Okregi 01, 05 przecinaja sie w punktach A i B. Prosta k jest styczna do obu okregéw w
punktach odpowiednio C'i D. Niech M bedzie érodkiem odcinka C'D. Niech E bedzie punktem
symetrycznym do B wzgledem M. Niech o3, 04 beda okregami majacymi za Srednice odpowied-
nio odcinki AE i C'D, przecinajace sie w punktach X7, X5. Udowodni¢, ze XX, jest érednica
okregu o4.

2.4 Wewnatrz trojkata ABC dany jest punkt P. Na péiprostej PC' obrano taki punkt C’
na zewnatrz ABC, by punkty A’ i B’ tzn. przeciecia odpowiednio okregéw opisanych na ACC’
i BCC" z pélprostymi PA i PB rézne od A i B lezaly réwniez na zewnatrz ABC. Udowodnic,
ze wowczas na czworokacie ABB'A’ da sie opisaé okrag.

2.5. Niech o1, 09 beda okregami o $rodkach odpowiednio O1,Os i promieniach 71,79, prze-
cinajacymi sie. Niech A, B,C, D beda punktami przeciecia prostej 0105 z okregami i leza w
tej wlagnie kolejnosci na omawianej prostej. Ponadto spetniona jest réwnoéé: Oy B - O;D = ri.
Wykazac, ze:

a) Oy A-0,C =12

b) okregi 01, 05 sa prostopadle (tzn. ich styczne w punktach przeciecia sa prostopadie)

1.3 Okrag wpisany w trojkat ABC' jest styczny do bokow AC' i BC' odpowiednio w punktach
D i E. Punkt F jest rzutem prostokatnym punktu A na prosta BC. Punkt K jest symetryczny
do punktu F wzgledem prostej DE. Dowies¢, ze punkt K lezy na dwusiecznej kata BAC.



