Twierdzenia z wielomianéw

TW. BEZOUT Niech P(x) i Q(z) beda wielomianami o wspoétczynnikach rzeczywistych,
takie, ze deg(P) > deg(Q). Wéwczas istnieje dokladnie jedna para wielomianéw W(zx), V(x),
ze dla kazdego x zachodzi:

P(z) = W(z) - Qz) + V(x)
oraz deg(V) < deg(Q).

DODATEK.1. Jedli wielomiany P(x) i Q)(z) miaty wspdlczynniki catkowite, to wielomiany
W(z) i V(z) réwniez beda mialy wspétezynniki catkowite.

DODATEK.2. W szczegdlnosci jesli P(x) ma wspdlezynniki catkowite zas Q(z) = x — a

to zachodzi:
P(z) = (x — a)W(z) + P(a)

Za$ W(z) i P(a) to jedyna taka mozliwa para.

WZORY VIETE’A Jesli wielomian W(x) = a,a" + a,_12" '+ ... + a1x + ap ma n
pierwiastkow rzeczywistych py, ps, ..., p, to zachodzi:
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FAKCIK O PODZIELNOSCI Dany jest wielomian W (z) majacy wspélezynniki catkowite.
Woéwcezas dla kazdego k naturalnego zachodzi:

g =

n=m= W(n)=W(m)

Rozpatrujac to w podzielnosci przez k.



