
Twierdzenia z wielomianów

TW. BEZOUT Niech P (x) i Q(x) b ,ed ,a wielomianami o wspóªczynnikach rzeczywistych,
takie, »e deg(P ) ­ deg(Q). Wówczas istnieje dokªadnie jedna para wielomianów W (x), V (x),
»e dla ka»dego x zachodzi:

P (x) = W (x) �Q(x) + V (x)

oraz deg(V ) < deg(Q).

DODATEK.1. Je±li wielomiany P (x) i Q(x) miaªy wspólczynniki caªkowite, to wielomiany
W (x) i V (x) równie» b ,ed ,a miaªy wspóªczynniki caªkowite.

DODATEK.2. W szczególno±ci je±li P (x) ma wspólczynniki caªkowite za± Q(x) = x � a

to zachodzi:
P (x) = (x� a)W (x) + P (a)

Za± W (x) i P (a) to jedyna taka mo»liwa para.

WZORY VIETE'A Je±li wielomian W (x) = anx
n + an�1x

n�1 + : : : + a1x + a0 ma n

pierwiastków rzeczywistych p1; p2; : : : ; pn to zachodzi:

an�1 = �
p1 + p2 + : : :+ pn

an

an�2 =
p1p2 + p1p3 + : : :+ pn�1pn

an

...

a0 = (�1)n �
p1p2 : : : pn

an

FAKCIK O PODZIELNO�CIDany jest wielomianW (x) maj ,acy wspólczynniki caªkowite.
Wówczas dla ka»dego k naturalnego zachodzi:

n � m) W (n) � W (m)

Rozpatruj ,ac to w podzielno±ci przez k.


