Koétko z teorii liczb
1.T. Dana jest liczba pierwsza p oraz liczby catkowite z,vy, 2, ze
O<ez<y<z<p

Wykazaé, ze jedli liczby 3,43, 23 daja réwne reszty z dzielenia przez p to a2 4 y% + 22 dzieli sie
przez r +y + z.

2.T. Pokaza¢, ze dla dowolnych a,b catkowitych dodatnich liczby a oraz a? + 3b(a + b) nie
moga by¢ obie jednocze$nie szeScianami liczb catkowitych.

3.T. Pokazac, ze dla kazdej liczby naturalnej n > 2 mozna znalezé n réznych liczb natu-
ralnych takich, ze suma dowolnych dwoch sposrod tych liczb jest podzielna przez ich réznice.

4.S. Rostrzygna¢, dla jakich n, ze zbioru {n? + 1,n® +2,... n? 4+ 2n} da sie wybraé a, b, c,
ze cla® + b?.

5.1, Liczba Grabowskiego nazywamy liczbe sktadajaca sie z samych jedynek. Pokazac¢, ze
dla kazdego n110 istnieje liczba Grabowskiego podzielna przez n.

6.%L. Pokazaé, ze dla kazdego p nieparzystego pierwszego istnieje nieskonczenie wiele k
catkowitych dodatnich, ze:

p—1
pl>_ i
i=1
7.L. Pokazac, ze dla kazdego naturalnego n istnieje wyraz ciagu Fibonacciego podzielny

przez n.

8.S. Niech n i m beda liczbami naturalnymi. Pokaza¢, ze jesli n|m to f,|fm, gdzie fi to i-ty
wyraz ciagu Fibonacciego.

UWAGA. Ciag Fibonacciego definiujemy nastepujaco:

fl = 17f2 = 1>fn+2 = fn+1 +fn



