Koétko wakacyjne

1. Pokaza¢, ze dla kazdej liczby pierwszej p zachodzi:

pllp—1)!+1

2. Okregi 01 1 09 sa styczne zewnetrznie w punkcie D. Prosta k jest styczna do okregéw o;
i 0o odpowiednio w punktach A i B. Odcinek AC' jest érednica okregu o;. Prosta [ przechodzi
przez punkt C'i jest styczna do okregu oy w punkcie . Wykazaé, ze AC = CFE.

3. Pewna nauczycielka zrobita klasie 1A test, w ktéorym mozna bylo dosta¢ n punktow.
Jeden punkt otrzymata potowa klasy i jeszcze jedna osoba, dwa punkty potowa reszty i jeszcze
dwie osoby itd. az wreszcie n punktéw potowa reszty i jeszcze n 0séb. Jesli nikt nie dostat zera
punktow, to ile oséb jest w klasie 1A?

4. Pokazac, ze jesli a, b, ¢ sa bokami tréjkata, to zachodzi:

a’(b+c—a)+b*(c+a—0b)+c*(a+b—c)<3abe

5. Na ile sposobdéw da sie prostakat 2 na n pokry¢ prostokatami 2 na 17

6. W trojkacie ABC umieszczono trzy okregi o réwnych promieniach, takie, ze kazdy z nich
jest styczny do innej pary bokow trojkata oraz wszystkie przechodza przez pewien punkt D.
Pokazaé, ze D, srodek okregu wpisanego i srodek okregu opisanego na trojkacie leza na jednej
prostej.



