Koétko z prostej Simpsona
1. Pokaza¢, ze dla kazdej liczby pierwszej p zachodzi:
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2. Znalez¢é wszystkie pary (k, 1) liczb catkowitych nieujemnych spetniajacych réwnanie
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3. Znalez¢ wszystkie pary (k, 1) liczb catkowitych nieujemnych spetiajacych réwnanie

ok 7 =15

4. Czworokat ABCD jest wpisany w okzag. Punkty P, @, R sa rzutami punktu D na boki
BC, AC, AB odpowiednio. Pokaza¢, ze PQ) = QR wtedy i tylko wtedy gdy dwusiecznie katow
ABC i ADC przecija sie na odcinku AC.

5. Prostokat A;A;AgAs; podzielono odcinkiem AzA; na dwa prostokaty tak, ze As lezy
na odcinku A; A5 za$ A4 na odcinku AsAg. Nastepnie prostokat Az A4 AgAs podzielono na dwa
prostokaty odcinkiem XY, ze X lezy na odcinku A5Ag zas Y na A3A,. Niech ), P beda rzutami
punktu X na proste A3A; oraz A; A4 odpowiednio. Pokazaé, ze punkty As, Y, P sa wspotliniowe
wtedy 1 tylko wtedy gdy punkty Ag, Y, Q sa wspotliniowe.

6. Na plaszczyznie dany jest trojkat ostrokatny ABC' oraz punkt X na zewnatrz od niego i
zawarty w kacie ABC', ze P - rzut X na prosta AB lezy na zewnatrz odcinka AB, za$ () - rzut
X na prosta BC' lezy wewnatrz odcinka BC'. Niech R bedzie przecieciem prostych AC' i PQ.
Pokaza¢, ze proste AC' i X R sa prostopadte wtedy i tylko wtedy, gdy trojkaty X PA i X@B sa
podobne.

7. W trojkacie ostrokatnym ABC punkty D i E sa spodkami wysokosci z A i B odpowiednio.
Zbudowano prostokat EW DU taki, ze dwa z jego bokow zawieraja sie w prostej BC' i wysokosci
spuszczonej z A. Prosta UW przecina bok AB w punkcie P. Pokaza¢, ze proste EP i AB sa
prostopadte.



