
Kóªko z przeró»nych rzeczy
1. Pokaza¢, »e dla dowolnych ci ,agów xi; bi 2 R+ dªugo±ci n, »e P xi = P bi = 1 zachodzi:

nX
i=1

x2i
bi ­ 1

2. Pokaza¢, »e dla dowolnego ci ,agu ai 2 R+ dªugo±ci n,»e Q ai = 1 zachodzi:
nY
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(2 + ai) ­ 3n

3. Rostrzygn ,a¢, czy szachownic ,e 11� 10 da si ,e pokry¢ poziomymi klockami 2� 1 i pionowymi
3� 1.

4.Na bokach CD i AB kwadratu ABCD o boku 1 obrano odpowiednio punktyX1; X2; : : : ; X1001
i Y1; Y2; : : : ; Y1001. Pokaza¢, »e je±li l to dªugo±¢ ªamanej AX1Y1X2Y2 : : : X1001Y1001C to za-
chodzi: p20032 + 1 ¬ l ¬ 2003p2

5. Dla jakich k 2 f0; 1; 2; : : : 31g równanie
2x + k = 33y

ma rozwi ,azanie w x; y caªkowitych nieujemnych?
6. Funkcja f : Z+ [ f0g ! Z+ [ f0g speªnia nast ,epuj ,ace warunki dla wszystkich n caªkow-

itych nieujemnych:
f(2n) = 3f(n)

f(2n+ 1) = f(2n) + 1
Jakie liczby nale»a do zbioru warto±ci funkcji f?

JACO. Na pªaszczy¹nie dany jest k ,at i punkty A i B wewn ,atrz niego. Skonstruowa¢ trojk ,atrównoramienny o podstawie na jednym ramieniu k ,ata, wierzchoªku mi ,edzy równymi ramionami
na drugim oraz tak, by punkty A i B nale»aªy do dwóch ró»nych ramion.


