
Kółko z Jensena

1. Pokazać, że dla x, y, z ∈ R+, że x+ y + z = 1 zachodzi:
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2. Pokazać, że dla x, y, z ∈ R+, że x+ y + z = 1 zachodzi:
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3. Pokazać, że dla x, y, z ∈ R+ zachodzi:
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2(x+ y + z)(xy + yz + zx)

4. Pokazać, że dla dowolnych a, b, c, d ∈ R+ zachodzi:
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5. Pokazać, że dla dowolnych a, b, c, d ∈ R+ zachodzi:
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6. Liczby x, y, z s ↪a nieujemne i sumuj ↪a si ↪e do π
2 . Pokazać, że:

1 ¬ sinx+ sin y + sin z ¬ 3
2

7. Wewn ↪atrz trójk ↪ata ostrok ↪atnego ABC obrano punkt P zaś K,L,M s ↪a jego rzutami na
boki BC,AC,AB odpowiednio. Pokazać, że:

8|PK||PL||PM | ¬ |PA||PB||PC|

8. Liczby x, y, z s ↪a dowolnymi liczbami rzeczywistymi dodatnimi, zaś t jest dowoln ↪a liczb ↪a
rzeczywist ↪a. Oznaczmy: L = xty+xyt +xtz+xzt + ytz+ yzt oraz P = 2(x+ y+ z)(xy+yz+xz

x+y+z )t.
Dla jakich t dla dowlnego wyboru x, y, z zachodzi zawsze L ¬ P a dla jakiego L ­ P?
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