Zadanka z réwnanek funkcyjnych i nie tylko

1. Znalez¢ wszystkie funkcje f : R — R spekliajace wlasnosé dla wszystkich z,y € R:

zf(y) +yf(x) = (z+y)f(z)f(y)

2. Znalez¢ wszystkie funkcje f : R — R, ciagte, speliajace wtasnosé dla wszystkich z € R:

3. Znalez¢ wszystkie funkcje f: Q — Q spehliajace wtasno$é dla wszystkich x,y € Q:

f@®+y)=af(z)+ fy)

4. Funkcja f : R — R dla dowolnego = rzeczywistego spelnia rénosci:

f(@) = f(2z) = f(1 —x)
Dowiesé, ze f jest okresowa.

5. Niech ABC bedzie trojkatem réwnobocznym o boku dtugosci 1, zas P punktem wewnatrz
niego. Niech XY, Z odpowiednio przeciecia PA, PB, PC z bokami BC, AC, AB. Pokazac,

ze:
?<PX—|—PY—|—PZ<1

6. Niech ABCD bedzie czworo$cianem foremnym o krawedzi dtugosci 1, zas P punktem
wewnatrz niego. Niech X, Y, Z, W odpowiednio przeciecia PA, PB, PC', PD ze scianami BC'D,
ACD, ABD i ABC. Pokazaé, ze:

\26<PX—|—PY+PZ+PW<1



