Silowa trygonometria

A,B,C - wierzchotki trojkata

a,b,c - boki tréjkata naprzeciw odpowiednich wierz¢hotkow

a,(3,v - katy przy odpowiednich wierzchotkach

r,R - promienie okregéw wpisanego i opisanego

1. W trojkacie ABC punkty K,L,M sa punktami stycznosci okregu wpisanego wen z bo-
kami. Pokaza¢, ze zachodzi:
[ABC] 2R
[KLM]

2. W tréjkacie ABC' dwusieczna kata ZA przecina okrag opisany w punkcie D. Niech E i
F beda rzutami B i C' odpowiednio na prosta AD. Pokazacé, ze:

AD > BE+CF

3 (tryg. Ceva). Wewnatrz tréjkata ABC obrano punkt P. Proste PA,PB,PC' dziela katy
o,y na katy aq,ae,01,02,71,72 oznaczone zgodnie z ustalona orientacja. Pokazaé, ze zachodzi:

sinay sinf; sinyy

: - . =1
sinag  sinfy  siny,

4. Dany jest trojkat ABC' w ktérym ZA jest rozwarty oraz £B = 2(£LA—7). Na dwusieczne;
kata B obrano punkt D by ZDAB = /ZB. Punkt M jest srodkiem odcinka AB. Pokazac, ze
C,D,M sa wspodtliniowe.

. pe P abe
5. Pokazac, ze P = F.

6. Niech a,b,c beda liczbami rzeczywistymi dodatnimi. Pokaza¢, ze:

(@®+ ac+ A7 < (a® — ab+ b))% + (b° — be + )2

7. W réwnolegtoboku ABC'D do bokéw AB i AD dobudowano dwa podobne trojkaty
rownoramienne ABP i ADQ), by wierzchotki B i D lezaly miedzy réwnymi ramionami. Pokazac,
ze trojkat PCQ) jest podobny do dobudowanych trojkatow.

8. Wyznaczy¢ wszystkie wartosci wyrazenia bab+3bc+4ac dla liczb rzeczywistych dodatnich
a,b,c speliajacych rownosci:
a>+0* =9
5a? + 5¢* + 6ac = 80
50% + 5¢2 + 8be = 125



