Kétko z podstaw nieréwnosci

grupa twardsza

1. Pokazaé ze dla dowolnych a,b,c,d € R zachodzi:

15 ,
a+b+c+d> —5 Vab2ctd®

15

2. Niech n € Z™. Niech z;, p;, ¢; beda takimi ciagami dlugoéci n, ze z; € RT, p; € R, ¢; € R,
i1 pj = 2j-1 ¢;- Pokazac, ze wowczas:

n P1 D2 Dn

E = n
R i
i=1 *e+1Ye4+2 - - - +n

gdzie wyrazy x; sa indeksowane cyklicznie.

3. Pokazaé, ze dla dowolnych a, b, c € R zachodzi:

@+ 02+ +2a+2b+ 2> 3((ab)s + (be)s + (ca)3)

4. Niech x € R" oraz k € Z*. Wykaza¢, ze wéwczas:

ok Ly 2> 2% akk

5. Dany jest czworo$cian ABCD, taki, ze £/ ADB = / BDC = / CDA = 90°. Pokaza¢,
ze jesli [ to obwdd tréjkata ABC to zachodzi:

| > V2(AD + BD + CD)

6. Pokazaé, ze dla z,y, 2 € RT takich, ze z + y + 2 = 1, zachodzi:

T Y z<3

+ + <
z+1 y+1 241 4

7. Liczby x,y,z € R spelniaja warunek:
1 1 1
(r+y+2)(=+—-+-)<10
Ty oz

Pokazaé, ze z odcinkéw o dtugosciach x,y, 2z da sie zbudowac trojkat.

8. Pokaza¢, ze dla dowolnych a, b, c € R zachodzi:

V2002 +02) + 202 + ) + /2(c + a2) = \[3(a+ ) +3(b+ ¢)? + 3(c + a)?



